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14. Determinali numdrul elementelor mullimii A,: {9,99, ."., ?9?. 9 }, n e N*. care

sunt pdtrate perfecte.

15. Fie A: (2' - 1X3' - I)(4' 1) . ... . (99'- 1). Determinali 350 numere naturale a,

A
pentru care 1 este pdtrat perlect.

a

16. Se considerd girul denumere I + 3 + 5 +7,5+7 +9 + 11,9 + ll + 13 + 17,....
Determinali:

a) al 100-lea termen al Eirului;
b) suma primiior 100 temeni ai qiruiui.

17. Determinali restLri impa(irii numdrului l:2ioo + (2')'oo + (2')'oo + ... + (2rol;too ,u

numirul ct:2too 1.

18. Rezolvafi ecualia (11 . 2l' 3! . ... - 9l)' (2' 32' 42' ...' 9t) : (9!)'.

19. Fie d -- (r, 1]) c.m.m.d.c. al numerelor a qi b. Determinali perechile (a, b) pentt't

a+b 4
LdtL 

- 

- -.a-b d

20. Determinali doud submullimi disjuncte A, B cu num[r marim de elemente, unde

A, B c {1,2,3,..., 8, 9, 10}, astfel incAt produsul elementelor din I este egal cu pro-

dusul elementelor din B.

21. $tiind cd num[rul p : a4 + azb2 -l- 6a este numdr prim, unde a, b e N, determinali

-LL )iu I u-Ll.

22.in qirul infinit de numere 1.,9,J,5,2, ..., fiecare cifrd incepAnd cu a cincea este

egal6 cu ultima cifrd a sumei precedentelor 4 cifre din gir. Care dintre secvenlele

(2,3, 4,6, 5), (3, 6,7 , 4,0), (4, 6,5, 3, B), (8, 1, 9, 7, 5) apare in qir'?

23.Fienumerelenaturale ao,a1,a2,...,a5oEisumaS: (-1)*+(-1)*+(-1)"+...+
+ (*1)', . Dacd l este mullimea valorilor lui S, determina{i suma modulelor elemente-

lor mul{imiil.
24. Determinali numdrul tripletelor (x, y, ,) de numere naturale care indeplinesc condi-

\ia x2 + y2 + z2 : xy i yz * zx * 3.

25. Determina{i numdrul numerelor 5rlu5 
"ur" 

sunt pdtrate perfecte.

26. Determinali numirul tripletelor de numere impare prime qi consecutive.

27. Determinali cel pulin 20 de solu{ii ale ecuatiei x' + y' : 2[x, y) + 9(I, y), unde x, y
e N*, r < 20, y < 20, lx,y] Ei (x, y) reprezentdnd c.m.m.m.c., respectiv c.m.m.d.c. a1

numerelor x qi y.

28. Determina\i a, D, c e N gtiind c5 3(abc + b + c):5(bc+ l).

29. Rezolvali in numere naturale ecuatia 5 ' 2' : 16 + ?'.

30. Determina{i numerele prime p pentru care numdrul A : 24p + 1 este pdtrat perfect.

31. Detenninati numdrul
proprietatea cd suma pitr
32. Sunra moduiclor a 3

mei celor 3l numere.

33.Fien e lJ, n)2,n:
atqz * A2A3 I ... I u, tct, j

34. Demonstrati cd pentrr
784'" +28": a2 + b2 + c2.

35. Determina{i perechil
i 2mn*m-4n -6este;

36. Determinati valorile r

are doud solulii in |,i- x N
37. Demonstrali cd existi
m * 4n si ru sunt simultan

38. Dernonstrali ci pentrt
lu{ii ra{ionale.

39. Dali erernplu de 5 tri
bc - 7 sunI numcrc primc

40.FiereN,n7-3s
B:{neN*i,4,,:P,ke
41. Demonstra{i cf, exista

3oh2 - /,1 este nutn6r pri

42. l)eterrninati numdrul
5+6+B+trO;7+B+ l0

43. Fie suma,S, : (-1)'
rale. Fie 1,, multimea vaic

1

lt - B, '- 4 pdtrat oerfect?
a

+a.-O.*onrtra{i c[ ecuali
numere intregi.

45. Fie a1, e2, ..., aroo €

a, o.

2m*o, 2m*a.

6
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Copilolul 2
NUMERE REALE

1. Determinati perechile de nurnere reale (a, &) pentru care at + a + 1b2 + a :0

2. Determinali prima cifiS dup[ virgul5 a numbrului n'+n,undeneN*
3. Determinati numerele reale a, b qtiind cd avem card((q, b) n Z): 1 qi a2 + b2 -

0,6a * 1,4b + 0,8 : ]b - a - 21.

4. Deterrninali perechile (x, .v) de nulrere naturale pentru care r : x2 +2y +4 qi p

5. Determinali cdtul gi restul impirlirii numbrului A : l010l,la numirul B : lll,,
undeaeN,a)2.

6. Fie x e lR gi fiey - x1 +-2x-+1. 
Deteiminati valoarea minimd a diferentei b - a

x- +l
dacdalylb pentmoricex e lR-.

7. Detenninati numerele naturale .r $i -i,. $tiind cd

dac5 S: 10.

l0. Fie -i cifi'a nerrrrla si lle o= ] - - -' -- ' . Stiirrcl cA (/ e ,l', tlerermi-' 0, ( r) 0,0(,r) 0,00(-r)

na{i numerele naturale n. pentru carc Vllcr e l'{-.

ll. Rezolrratiinecuatia 
12 +2r +4 

- . '?' . =0.,r -r'+2,r+4
12. Fie sirui de numere dl,e2,..., a,, definit prin a1 = l, n] =rri'+1,..., r),=u) t+1.

rli
FicsLunaS- 

-* 

,-*...*-, .Determina{i r.
01 + ag, + 0; a: + 0"{11+ 0; ct; t -l {t 1, (r,, + a;,

1ir+-+
4

,*!=4"4

8. Detemrinati n e }\J qtiind cd x e Z, unde,t : 3n -7 1,- ')

n+l n+l
9. Fie n1, n e NJ. Determinali cel pulin 17 perechi (*, n) pentru care a e N, a:

000...02 000...0
\-/J g-/-

13. Determinali valoarea marimi a expresiei 1 , unde a. b e -' sr
l)

a-2 _b
34

8

14. Fie e, b, c, r/ e R, as

natural n,pentru care av(

15. Se qtie cd na - n2 + 7t

16. Fie e, b, c lungimilt
mic numdr natural pentrr

17. Fie a. b, c e R*, astfl
bx+gy*az-0qicx+a

18. Fie mul{imea,4 :

J, r"-, Determina{ip,

19. Fie e, b, c ) 0. Deter
:7qi2a+b-c:5.
20. Determinati numerelt
:abc*lqiac*b:abc
21. Determinati numerele

22. Fie ao : a e l.l-, a

qirul (a,),2s conline o infi
23. Fie e, b, c numere rat

(o - b)'

1
I* --------

(a - c)'

l
A-

24.Fie0,l),c e F.*si r=

: 12. Determinati '!'' abc

25. Demonstrati c[ existl o

26. Demonstrali cE existd o

27. Demonstrafi cd existd

fie pdtrat perfect pentru or

28. Dernonstra{i ci pentru t

29" Determir'rfii a,b e N*, r

30. Determina{i -r, 1, e Z, i
31. Fie a, b, c:, cJ e 7., astf

cd A: a'+b')(r'+d'

I

1

1-2 + 4x + 1 sunt tot numere naturale.
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32.Fie a,b,c e ZgiA:
condiliile in care I e N.

1a+h+' 1u+h 1A+' 
'a+c +2't +2h +2" -l . DeterminatiL -L -L -L TL TL TL I.

33. Fie a, b, c, d e R qi fie A: "\m; + b{Ji -1+ c
3-6+3 +d De-

2

x2 -x+l.2,\, n: 
{,. 

nx2+x+1
2,x -_r+1

2

terminali condiliile in care I e N.
) t)

34. Fie a,b,c e Zcu a+0,c* 0 astfel inctt !=?-r*o.. Fiel : a2 + lf + c2.incec h'+c'
condilii A este num5r prim dacd lal ! 9 , lbl < 9, lcl < 9?

35. Demonstrali cdpentru ortce n e N- existd a,b e Zo,astfelincAt 48":c? -b2.
36. Detenninali pdtrateie pert'ecte care sunt egale cu produsul a patru numere intregi
consecutive irnpare.

37. Determinali suma pdtratelor elementelor mullimii I u B, unde:

A: xelR cL)
x2 +x+l

38. Determi na\i n e Z, qtlind rd, , 
n *) 

,< l0 - 3J,' 
n2 +nJ2 +l

39. Determinali valorile lui n e N- pentru care doar primele trei zecimale ale numdru-

lui n2 + 4n + 2 sunt egale cu 0

40. Fie n € N*, n numdr de doui cifre qi fie s(n) suma cifrelor l:ui n. Determinali
(tl
) n lto<r<e9lnN.
l,(,) | )

41. Fie a, b, c e Z qif,re P : (a . lbcl - bc' lal)(b' lorl - ac' lbl)(c' lobl - ab' lcl).
Determinali tripletele (a, b, c) pentru care 0 < P < 128.

42. Determinafi numerele nafurale pentru care diferenla p[trateior num5rului si rdstur-
natului sdu este un numdr de 4 cifre.

43. Determina{i numerele a, b e JR* pentru care avem +*!!2*'r*:*:*!. =b+1 b+2 b+3 b+4
- A . . -r:5 . - sr a'+ b'< 1.

l)

44. Determinali n e N pentru 
"ur" 

Ji +X + J, + OOt . q.

45. Determinali m, r € N* pentru care n(n + 2)(n + 4): m6.

46. Determinali mullime u,l ={ottrlJi * J, * O = r}

r0

1. Fie x, !, Z e 1r.l astfel
nalurale. Demonstrati ci
nulrere naturale.

2. Determinati numerele I

3. Determinali solu{iile

4. Fie a, b e (0^ ar), astf

5. Demonstra{i cd pentn

nale x, y, astfel inc6]' a2 =

6. Fie 9 =!_-n ";ul*z
r

lelor mulf rmlt An: I n e
t

7 Fie (natbt +1

l1r
-+-+ -:trubc.L)cmtabc
8. Fierel\l,n>2.Den
incAtr*u:z.rle ld*.

9. Determinati numerele

{ia (.x - a)(x 6)(x - c)(x

10. Fie u, b, c e R', astfel

11.FiereN,n>2,giA
c: 1 . 2+3 .4+ ... + (2

12. Fie x, y e 1R qi exprer

(r -2)'+ (y + l)' + r
13. Determinafi minimul

A

+


